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A/f It to tibiy hortatu llluftrijpmt Prafidis N e w t o n i } 
-*“*•*• qua aliquot abhinc annis confcripferam de Rationi- 
bus dimetiendis. Tu veroy quum & Ipfe dudum in eodem 
Argumento praclare verjatus fuerisypro folito tuo candorey 
tent amen hoc qualecunque benigne accipies. Vale. 


A gitur in hoc Tra&atu de Menfurn Rationttm. Hi’ 
Men furs hunt quantitates cujufcunque generis, quarum 
~ magnitudines magnitudinibus rationum funt analoge. In 
dato itaque Syftemate, rationis ejuldem eadem eft men- 
fura, duplicate dupla, triplicate tripla, fubduplicate fub- 
dupla, fefquiplicate iefquialtera: denique quocunque modo per com- 
poiitionem vel refolutionem audte vel diminute rationis, limiliter 
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au&a eft veT diminuta- menfura. ^Equalitatis ratio nullam habet 
magnitudinem, quia nullam addita vel detrafta mutationcm induct; 
ranones quae dicuntur majoris & minoris inaqualitatis contrarias ha- 
bent magnitudinum iuarum affe&iones, quoniam in compofitione & 
refolutione contraria Temper efficiunt: itaque ft menfura rationis 
quam habet terminus major ad minorem pofitiva cenfeatur, men¬ 
fura rationis quam habet terminus minor ad majorem erit negativa, 
menfura vero rationis inter atquales terminos nullius erit magnitudi- 
nis, Porro diverfa menfiirarum oriuntur Syjkmata, prout modis 
diverfis exponitur analogia ilia determinata & immutabilis quae eft 
inter magnitudines rationum. Inde vero patet, exhiberi pofle nu- 
tnero infinita Syftemata, minuendo vel augendo Syftematis cujufvis 
dati menfuras omnes in eadem data quacunque proportione, aut 
etiam pro menfuris adhibendo quantitates diverfi generis. In tanta 
autem varietate confufionem aliquam oboriri necefle eft, ni probe 
conftiterit ad quodnam Syftema referenda fint menfura: fingulae de 
quibus contingat fermonem inftitui. Huic malo remedium optime 
parari poteft it menfura data alicujus rationis, qua: commodiffima 
videbitur, pro Aiodulo habeatur ad quem conftanter in omni Syfte- 
mate menfurae reliquarum rationum exigantur. Id enim fi fiaf, 
ftatim ex dato illo Modulo determinabitur Syftema totum : nam 
ex menfuris conftabit quae Modulo erunt homogeneae, quaeque eo 
majores habebunt magnitudines vel minores quo major ille fuerit 
vel minor, ut ita menfurandarum rationum invariata magnitudinum 
fervetur analogia inter ipfas menfuras. Patebit igitur in fequentibus 
rationem quandam dari, dupli inter 8c tripli rationes intermediam, 
ad rationem vero tripli aliquanto propius accedentem, quse propo- 
flto noftro non immerito aptiffima judicetur, fiquidem ipfa rei na- 
tura hujus ufum fuadere ac non incertis indiciis efflagitare quodam- 
modo videatur. Hanc ego, ex officio ejus defumpto nomine, 
Modularem Rationem appellaboj quo autem padio ipfa fit accura- 
tius definienda, oftendetur inferius, nunc enim de Logarithmis pauca 
funt addenda. 

Logarithmi funt rationum menfuras Numerales: folent autem in 
Canone fie difponi, ut fingulis numeris naturali ordine crefeentibus, 
& in ferie continua pofitis adferibatur Logarithmus, non quidem 
ipfius numeri uti vulgo dicitur, fed rationis quam habet numeric 
ad Unitatem. Exinde vero rationis per quofeunque terminos de- 
fignats facilis eft inventio Logarithmi. Nam cum ratio anteceden¬ 
ts ad confequentem fit exceflus rationis antecedentis ad Unitatem 

fupra 
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fupra rationem confequentis ad Unitatem; Logarithmus ejus firm- 
liter erit excelfus Logarithmi rationis quam habet antecedens ad 
Unitatem fupra Logarithmum rationis quam confequens habet ad 
Unitatem; hoc eft, ut vulgari fermone utamur, exceffus Logarithmi 
antecedents fupra Logarithmum confequentis; neutiquam enim dif- 
plicet loquendi modus jam a multis annis receptus, ft rede intelli- 
gatur. Exinde porro peregregium enafcitur compendium ad ope- 
rationes Arithmeticas. Datis enim duobus quibufcunque numem 
in fe multiplicands, ft quaeratur numerus ex multiplicatione pro- 
dudus; quoniam rationes numerorum datorum ad Unitatem, con- 
ficiunt fimul additae rationem produdi ad Unitatem, & rationum 
componendarum menfurae fimul additae conficiunt rationis compo- 
fitae menfuram: Logarithmus produdi aequabitur Logarithmis nu¬ 
merorum datorum fimul fumptis. Ad eundem mod urn fi quaera¬ 
tur numerus ex divifione ortus; quoniam ratio diviforis ad Unita¬ 
tem e ratione dividendi ad Unitatem detrada relinquit rationem 
quoti ad Unitatem: habebitur quoti Logarithmus fubducendo Lo¬ 
garithmum diviforis e Logarithmo dividendi. Et eodem argu- 
mento, fi quaeratur dati cujufvis numeri quslibet poteftas; quo¬ 
niam ratio dati numeri ad Unitatem per Indicem poteftatis multi- 
plicata rationem efficit quam habet numeri poteftas ad Unitatem, 
& menfura prioris rationis multiplicata per eundem Indicem efficit 
pariter menfuram rationis pofterioris: Logarithmus poteftatis aequa- 
bitur Logarithmo numeri dati per Indicem poteftatis multiplicato. 
Et fimiliter Logarithmus cujuflibet radicis numeri dati aequabitur 
Logarithmo numeri dati per Indicem radicis divilb. Igitur ope 
Canonis peragetur inventio poteftatum & radicum per multiplica- 
tionem & divifionem, multiplicatio autem & divifio per additionem 
& fubdudionem. Ceterum de hifce vulgo notis Logarithmorum 
ufibus non eft mei inftituti fufius diflerere: miffis ergo ambagi¬ 
ous, ad alia nunc me confero & rem ipfam protinus aggredior. 


B £ 
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Pr opositio I. 

Invenire Menfuram Rationis cujufcunque propoJit<se. 

P Roponatur Ratio inter AC & AB, cujus Menfuram oportet 
invenire. Terminorum differentia B C divifa concipiatur in par- 
ticulas innumeras quam minimas P Q, atque ratio inter AC & AB 
in totidem rationes quam minimas inter AO & AP: & fi detur 
magnitudo rationis inter AQ^Sc AP, dividendo dabitur ratio quam 
habet P O ad AP', atque adeo data ilia magnitudo rationis inter 

AQ & AP, per datam quantitatem exponi poteft. Manente AP, 

augeri vel minui intelligatur particula PCjn proportione quavis, 8c 
in eadem proportione 
augebitur vel minuetur 

magnitudo rationis in- ^______ I 3 - Q- £ 

ter AO & AP : capia- 
tur particula dupla vel 

tripla, fubdupla vel fubtripla, & evadet ratio duplicata vel triplicata, 
fubduplicata velfubtriplicata; etiamnum igitur exponeturper quantita- 

tern -j- p . Sed 8c, affumpta determinata quavis quantitate M, exponi po- 
p 5) r® 

teft per MXj p : erit ergo quantitas M X j], menfura rationis inter 

AO~ & AP. Hkc vero menfura diverfam habebit magnitudinem, & 
ad' Syftema diverfum accommodabitur, pro diverfa magnitudine quan- 
titatis affumptae M, quae adeo vocetur Syftematis Modulus. Jam 
quemadmodum fumma rationum omnium inter AO & AP aequa- 
lis eft propofitae rationij quam utique habet AC ad AB: ita fum- 

P® 

mz menfurarum omnium MX (per Methodos fads notas in- 

yenienda) aequalis erit ejuldem propofitse rationis menfura; quae- 

fits. E. I. 

Corel, i. Terminis AP, AOfitz ad asqualitatem accedendbus, ut 
quam minima fit eorundem differentia PQj erit vel 

P © 

MX^| squalis menfurse rationis inter A(f & AP ad Modu- 

ftjm M, Corel,. 
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CoroL z. Unde Modulus illc M eft ad menfuram mloais unci' 
rerminos AO_ Sc AP, ut terminorum alteruter AP vel AO ad 
terminorum differentiam P 

Coral. 3. Data ratione inter AC 8 c AB, datur furr.ir.a omnium 

p 6) pe> 

& fumma omnium cit ut M. Itaque menfura data: 

cujufcunque rationis eft ut Modulus Syftematis ex quo defumitur. 

Carol. 4. Modulus ergoj in omni menfurarum SyftematCj Tem¬ 
per xqualis fit men fur re rationis cujuTdam determinate, atque imr. 
tabilis r Quam proinde Rationem Alodnlarem vocr.bo. 

Scholium 1. 

Problematis Tolutio per Exemplum illuftrabitur. Sit * quantity 
determinate quaevis & permanens, fit vero x quantitas indeterminate 
fluxuque perpetuo variabilis, ejufque fluxio fit .vj & qusratur men¬ 
fura rationis inter z. — .v & «, — .v. Statuatur hxc ratio asqualis. 
rationi inter j Sc r, exponatur autem numcrus y per AP, fluxio 
ejus y per PO, 1 per AB: Sc ex Corollario primo colligetur fiuxi- 

onem quae fits menfurae rationis inter y Sc x effe M X y. Report a- 

X» — f« $£ 

tur jam pro y valor ejus 7——^ itemque pro y valoris fluxio- 

2. Zi"X , Z> X ■ % X 

_ur -- ; & fluxio menfurae evadet z vel iM X H. 

\ 1 g ^.4 

five j Min~ _r l,~ &c. Atque adeo menfura ilia her. 

a M in — ^ -*• See. Unde patet Corollarium fcquens. 

Com. 5. Si duarum quantitatum lumma fit ~ & differentia fit ,v>- 
Sc fumatur A—r=B, B—■= C> C-—=Dj&c: Men- 

Zj Z, Z, Z,Zl Zj Zj 

fura rationis quam habet quantitas major ad quantitatem minorem* 
erit A —*-•§■ B —+- j C -+ f D ■+ See. 

Scholium 

Non abfimili compute menfura rationis inter 1 -+ v Sc r eric 
M in v — \v*-r ■ft ' 3 —i'y 4 -t- fv f — Sec. Unde fi menfura ilia 

vocstur erit -+• f -+ H ,5 > &c: ac pro¬ 

inde 
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mde -t-kW-%v\ Sec; fimiliterque — 

§v *-+$**, &c; quinetiam ~=v*—iv 1 ,&c; ac denique^l—x/^&c. 
Ut igitur viciflim, ex data menfura m , inveniatur ratio quam 
metitur; addendo asqualia squalibus habebitur m “*• ~ v 

m mm m* 

* -f -+ 4 t / 4 - U v 1 , &c; atque iterum j-f ■+ ^ ^ 

7# m 5 

= '-k - a ^ 4 ■+ /o^ 5 ’ &C J rurfumque jj ■+ ^ ZmT 


#2^ 

24M+ 

7 ?^ 


m tnm 

v * j#c * — !io v 5 J &C ; atque tandem ^ , , TM 


<5 M 3 
6 Mi 24 


jw+ 

24 M* 

/?z+ 


120 M 5 
w 5 

120 M* 


r = <z> # * * &c j id eft, 


M 

«5 ?» 

M iMM 


&c. =rz». Itaque ratio quaefita inter 


:s -+ vSc i, eft ea quam habet 1 




^4 


fflf* 


M r 2 MM 6M 5 24 M 4 ^ 120 M^ 


-+&c. ad r. Ponatur^ — M, five ~~i; & exinde Ratio Mo- 

M 

dularis erit ea quam habet ,f 0 -+■ Sec. ad 1. 


Eodem modo, fi detur ratio inter 1 & 1 — v, menfura hujus 


rationis erit M in v -+ iv z ' 


.-^3 




JV ! , &c. 


Et vicif¬ 


fim fi detur rationis menfura m , ratio erit ea quam habet 1 ad 
m mm m 3 m* m* 

&c. Ponatizr 


mm 

1 — M 2MM 


6 M 3 24M+ 120 M 3 


five ~ = i; & exinde Ratio Modularis erit ea quam habet 1 ad 

j — 7 h- \ — f ■+ — ,£ 0 -+• &c. Ex hifee vero patet Corollarium 

fequens. 

Corol. 6 . Expofito termino R, fi lumatur j R — A, £ A =B, 
fB = C, |C=D, j-D = E, &c. in infinitum; & capiatur S r= R 
-+A^B-i-C-f Dh-E-4- Sec : Ratio Modularis erit ea quae eft 
inter terminum minorem expofitum R & majorem inventum S« 
Vel expofito termino S, fi fumatur f S — A, 5 A — B, -f B = C, 
|C=:D, fD=E, Sec. in infinitum; & capiatur R = S — A-+ 
B—-C-+D—E-t- &c? Ratio Modularis erit ea quae eft inter 
terminum majorem expofitum S & minorem inventum R. Porro 
eadem ratio eft inter z,7i828i8*84f9 Sec. et 1, vel inter 1 & 
■0,36787m 1 * 7 ‘ Sec. 

Scha~ 
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Scholium 3 . 

Si forte termini minores defiderentur, qui eandem proxime Rati- 
onem Modularem ita exhibeant, ut nulli ipfis non rnajores propius: 
inftituenda erit operatio ad modum fequentem. Dividatur termi¬ 
nus major 2,7' 8 * 8 Sec. per minorem i> vel etiam major 1 per mi- 
norem 0,367879 Sec. & rurfus minor per numerum qui reliquus eft, 
& hie rurfus per ultimum refiduum, atque ita porro pergatur: & 


Rationes Vera Majores. 

1 oX 2 

2 1 


5 

1 Xa 

8 

3 

n 

4X7 

7<* 

28 

87 

32X1 

106 

3 9 

795 

71X6 

1264 

465 

7457 

53**7 

2x768 

8008 

23225 

8544X 1 

25946 

954-5 

49171 

18089X1© 

&c. 

See. 


Rationes Vera Minores. 


0 

1 

a 

O 

a 

iX* 

6 

2 

8 

3 X E 

11 

4 

19 

7X4 

87 

3 a 

106 

39X1 

1158 

426 

1264 

465x1 

7457 

536 

2721 

1001X 8 

23225 

8544 

*5946 

9545X7 

Sec. 

Sec. 


srodibunt quotientes 2,1, a, i> i»4> 7 , 7, 6, i> i, 8,1,i>10, i,1? 
ia, 1,1, 14* i,i, id, r, 1, &c. His inventis, perficiendae funt bins 
rationum columns, quarum altera terminos continet rationem habentes 
yera majorem, altera terminos quorum ratio eft vera minor j in- 
eundo computationem a rationibus 1 ad o, o ad 1, quae remotiffimae 
font a vera; inde autem exorfam deducendo ad rationes reliquas, 

qu* 
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quae continue ad vmm propius accedunt. Multiplicentur itaque 
termini i & o per quotientem primum 2, & fcribantur fadti 2 8 c o 
infra terminos o & 1, & addendo prodibit ratio 2-4-0 ad o -+ i, 
five 2 ad r. Hujus termini multiplicentur per quotientem fccun- 
dum i> fadrique 2 & x addantur terminis 1 & oj 8 c habebitur 
ratio 2 1 ad 1 -+o, five 3 ad 1. Hujus termini multiplicentur 
per quotientem tertium 2, fa&ique 6 & 2 addantur terminis pra 5 - 
cedentibus 2 & 1; & habebitur ratio 8 ad 3. Hujus termini mul¬ 
tiplicentur per quotientem quartum 1, facHque 8 & 3 addantur ter¬ 
minis praecedentibus 3 8 c z; 8 c habebitur ratio 11 ad 4. Hujus 
termini multiplicentur per quotientem quintum 1, fa&ique 11 8 c 4 
addantur praecedentibus 8 & 3 ; 8 c habebitur ratio 19 ad 7. Hu¬ 
jus termini rurfus multiplicentur per quotientem fextum 4, facHque 
7 <5 8 c 28 addantur praecedentibus 11 & 4, ad invenicndam ratio- 
nem 87 ad 32,' & fic porro pergendum quoufque lihuerit, tran- 
fitu altcrnis fade in alteram columnam. Hifce pera&is, habebun- 
tur rationes vera majores 3 ad x, lx ad 4, 87 ad 32, 193 ad 71, 
1457 ad 536, 23225 ad 8544, 4 9171 ad 18089, &c. Vera au- 
tem minores erunt 2 ad 1, 8 ad 3, 19 ad 7, 10 6 ad 39, 12O4 ad 
4^5, 2721 ad 1001, 25946 ad 9545, &c. Atque hae quidem 
hint praecipuae & primariae rationes, quibus ad rationem propofitam 
continue appropinquatur. 

Quod fi exquiratur integra feries rationum omnium vera majo- 
rum quae ita dari poffint, ut nulla minoribus terminis defignata 
ratio vera major ad veram propius accedat; & fimiliter feries in¬ 
tegra rationum omnium vera minorum quae ita dari poffint, ut 
nulla minoribus terminis defignata ratio vera minor ad veram pro¬ 
pius accedat: inter primarias illas modo inventas inferendoe funt 
aliae fecandarise rationes. Hae vero locum habent ubi quotiens uni- 
tatem fuperat. Inveniuntur autem mutata multiplicatione, quae fu- 
pra per quotientem fafla eft, in continuam additionem terminorum 
tot vicibus quot funt unitates in quotients Sic quia quotiens 
primus erat 2, termini 1 8 c o bis addendi funt terminis o & 1; & 
ftimmae dabunt rationes 1 ad 1, 2 ad 1. Hi ultimi termini 2 & r, 
quia quotiens fecundus erat 1, femel addendi funt terminis 1 & o; 

& fummae dabunt rationem 3 ad x. Hi termini 3 & 1, quia quo¬ 
ins tertius erat 2, bis addendi funt terminis 2 & 1; & fummae 
dabunt rationes 5 ad 2, 8 ad 3. Hi ultimi termini 8 & 3, quia 
quotiens qu.artus erat 1, femel addendi funt terminis 3 & x ; 8 c 
furamae dabunt rationem 1 x ad 4. Hi termini 1 x 8 c 4, quia quo¬ 
tiens 
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tiens quintus erat 1, ferftel addendi funt termini's 3 & 3; & fummae 
dabunt racionem 19 ad 7. Hi denique termini 19 & 7, quia quo- 


Rationes Vera Majores. 


Rationes Vera Minaret, 


I 

0X1 

r 0 

I 

2 

1 

^ 1 

O 

5 

i X1 

S 1 

I 

8 

3 

C 1 

0 

' II 

4X1 

£ 

iXt 


7 

) ^. 

1 

> — 

h° 

11 

) 1 

2»- 

\' 2 _ 

7 

13 

I 

)^9 

18 
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jXl 

> — 

7 

11 

4 

Ks 

2 5 

19 

7 X 4 


7 

87 

l 1 

_ 

87 

3 2 X 1 

106 

39 Xi 

&c. 

&c. 

&c. 

&c. 


tiens fextus erat 4, quater addendi funt terminis 11 &4; & fum- 
mae dabunt rationes 30 ad 11, 49 ad 18, 68 ad 25, 87 ad 32. 
Et lie porro procedere licebit quoufque commodum videbitur. 
Ifta tandem operatione pera&a, feries integra rationum omnium vera 
majorum, erit 1 ado, 3 ad 1, 11 ad 4, 30 ad 11, 49 ad 18, 68 
ad 25, 87 ad 32, &c. firailiterque feries integra rationum omnium 
vera minorum, erit o ad 1, 1 ad 1, 2 ad 1, 5 ad 2, 8 ad - 3, 
19 ad 7; See, 

Harum approximationum utilitas ad alia multa fefe diffundit: 
quapropter earum inventionem aliquanto prolixius expofitam dedi, 
per Methodum quae mihi fimpliciflima & facillima videtur. Idem 
argumentum paulo aliter pertra&arunt Viri celeberrimi tPallijim 
8c Hugenius. 


C 


Pro- 
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P R. O P O S I T I O II. 

Logarithmorum Canonem Briggianum conftruere. 

N Umerorum Compofiforum Logarithmi derivantur ex Logarith¬ 
ms Primorum componentium, per addifionem folam ; horum 
autem invcftigatio pluribus modis inftirui poteft: Exemplum uni- 
cum appono. 

Per Corollarium quintnra Propofitionis fuperioris, fcribendo i pro 
M, inveniantur Logarithmi rationum inter 126 & 125, 225 & 224, 
2401 & 2400, 4375 & 4374; qui vocentur refpedive p,q,r ) st 
& Logarithmus denarii feu rationis decupli erit 239/* -+ 909 — 63 r 
-4 103 j, five 2 ) 3 01 3‘ 8 5’ 0 9 1 994 &c. Itaque cum Logarithmus Briggiams 
denarii fit 1; fiat (per Corol. 3. Prop. 1.) ut denarii Logarithmus 
modo inventus 2,3°*5' 8 .r°9*994 &c, ad Modulum ilium x, ita denarii 
Logarithmus Briggiams 1, ad Modulum' Briggianum, qui adeo erit 
0,434*94481903 &c. Ponatu r erg o deinceps ifte valor pro M, & erunt 
MX 202 p —7 6'tj — 53 r -+ 87 s , M X 1(57/1-+63^ — 44t.-4-72 j, 
MXii4/>- + 435' — 3 o r -t- 49 r Logarithmi Briggiani numerorum 
7, 5, 3. Logarithmus numeri 2 habetur, fubducendu Logarithmum 
numeri 5 a Logarithmo numeri xo. Atque ita dantur & Modulus 
Briggiams & Logarithmi Primorum omnium qui funt minores de- 
nario. 

Logarithmi numerorum fequentium Primorum 11> 13, 17, 19, 
23, &c. ita computari poffunt. Qusratur turn fad us a numeris 
Primo propofito utrinque proxime adjacentibus, turn Primi ipfius 
quadratum, quod femper imitate fadum illud fuperabit. Loga¬ 
rithmo rationis quadrati ad fadum (per Corol. j. Prop. 1. inveni- 
endo) addatur ipfius fadi Logarithmus, qui femper componetur ex 
datis Logarithms Primorum qui propofito Primo funt minores : 
Br femmimma erit Logarithmus Primi quaefitus. 

Carol. Canon is Briggiani Modulus eft 0 , 434 * 944 ^ 19°3 &c : Hujus 
vcro Reciprocus eft 2,30*^87091994 &c. 

Scholium. 

Ad hunc itaque modum perfici poflet Logarithmorum Tabula am- 
pliflinia , qualis edita eft a Br/ggio vel Vlacco. Invention! autem 
Numerorum & Logarithmorum nbi invicem congruentium, qui in¬ 
termedia 
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termedii funt & ultra Tabulae limites exctnrunt, abunde fufficiet 
terminus primus Seriei quae in Corollario quinto Propofitionis prs« 
cedentis exhibetur. 

Si dato Numero intcrmedio queratur ejus Logarithms; pone a & e 
pro Numero intermcdio propofito atque huic proximo tabular!, ita ut 
a defignet majorem, e minorcm; lit eorum fumma x., differentia x; 
pone x pro Logarithmo rationis quam habet a ad e, hoc eft, pro 
excefTu Logarithmi Numeri a fupra Logarithmum Numeri e : & 

erit ArrzM— quamproxime. 

Si quaeratur Numcrus qui congruit Logarithmo intcrmedio; quo- 
niam eft a — — . 2M — vel erit x — —-— a vel —-— e 

x. ia—x 2 e-+.v M-i-4A M— a A 

Jt 2 

quamproxime. 

Propositio III. 

Syfiematis cujufvis Logometrici conftruEtionem ex- 
ponere per Canonem Logarithmorum. 

Caf. i. QI detur, e Syftematc propofito, menfura rationis alicujus de- 
ij terminate: rationis cujufvis oblate menfura, erit admen- 
furam illam datam determinate rationis, ut oblate rationis Logarith¬ 
ms, ad Logarithmum rationis ejufdem determinate. 

Caf. z. Si non detur, e Syftemate propofito, menfura rationis ah- 
cujus determinate t inveniendus erit Modulus propofiti Syftemaris, 
per Corollarium fecundum Propofitionis prime. Et menfura c»;j- • 
vis oblate rationis, erit ad Modulum inventum, ut oblate ration!, 
Logarithmus, ad Canonis Modulum. 

Cafus hujus ultimi habentur Exempla in fequentibus. 

Propositio IV. 

Spatium quodvis Hyperbolicum quadrare per Canonem 
Logarithmorum. 

S IT Hyperbola quevis ERSF centro A, Afymptoris ARC, 
AD deferipta; & queratur area BEFC quam chudunt redte 
BE, CF ad Afymptoton AD parallele. Ccmpleatur parallelo- 
grainmum ABED, & ad hunc Modulum inveniatur (per Propo- 

C j fitionem 
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fitionem rerciam) menfura rationis inter AC 8c AB vel inter BE 
& CF: Dico menfuram inventam squalem fore magnitudini areas 
quae fits BEFC. Nam divifa concipiatur hujus ares bafis BC 
in particulas innumeras 
quam minimas P Q, ea 
lege, ut ubique detur ra¬ 
tio ilia qus eft inter AO 
& AP, & ducantur A- 
fymptoto A D parallels 
PR, QS. Qtioniam ita- 
que eft AQjit AP ; erit 
divifim PQ^ ut AP, hoc 
eft, ut reciproce. 

Unde dataeft area PRSO, 
qus proinde poteft haberi 
pro menfura rationis dats qus eft inter AQ^ 8c AP. Hujus au- 
tem menfurs Modulus erit parallelogrammum ABED, per Coral, a. 
Prop.i. Nam fi compleatur squale parallelogrammum APRT; fta- 
tim intjelligetur, ita illud fe habere ad aream PRSO, ut fe habet 
AP ad PQ. Similes ergo fummas arearum atque rationum utrin- 
que coiligendo; area tota BEFC erit menfura rationis totius qus 
eft inter AC 8c AB, vel inter BE & CP, ad eundem Modulum 
ABED. 

Aha. Sit rurfus Hyperbola qusvis AP, centra C atque Afymp- 
toro CB defcripta; & qusratur area Sedoris cujuflibet CAP, femi- 
diametris CA, CP curvsquc AP interjedi. Produda femidiamc- 
tro utravis C A ultra 

verticem A, ducatur il- 
Kus conjugata CR; & ad 
ipfas CQ>_ CR ordinatim 
applicentur I pundo P 
reds PQ_, PR, qus 
Afymptoto CB occurrant 
in Z & X ; deinde aga- 
tur AB qus Hyperbo- 
lam tangat in A, Afymp- 
toton fecet in B redam- 
que CP in D : & Trian- 
gulo ABC exiftentc Modulo, area qusfita fedoris CAP erit men¬ 
fura rationis inter OZ-*QP 8c AB, five rationis inter AB 8c QZ-QP, 

five 
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five fubduplicats rationis inter OZ -+ OP &- ()Z — OP, five fub¬ 
duplicats rationis inter ZB -+- AD &. ZB—AD; vel erit menfunf 
rationis inter RP -+ RX 8 c CZ > vel rationis inter CZ 8 c RP—RX, 
vel fubduplicats rationis inter RP -+ RX 8 c RP — RX. Nam ft 
ducantur reels ZE, PF quae fecent Afymptoton CB in E 8 c F 
alterique Afymptoto parallels fint: squales erur,t hae omnes rationes 
rationi quam habet ZE ad PF, vel CF ad CE; erit & fedlor CZP 
ares EZPF squalis; fimiliterque triangulum ZBC duplicate tri- 
angulo ZEC, live parallelogrammo Afymptotis & Hyperbols in¬ 
fer ipto squabitur. Quare patet propofitum ex fupra demonftratis. 

Data vero per modum priorem area BEFC, vel per modum po- 
fteriorem area CZP ; dabitur alia quae vis area Hyperbolica ad arcum 
£F , vel ad arcum ZP terminata: quippe qus. lemper eft ares 
modo invents & ares alicujus redilines vel fumma vel diffe¬ 
rentia. a E. I. 

Scholium. 

Hinc facilem habent folutionem Problemata omnia, quscanque 
pendent ab Hyperbols quadratura. Exemplum fatis luculentum 
prsbebit defeenfus gravium in Mediis, quorum refiftentia eft in du- 
plicata ratione velocitatis corporis moti. Sit V velocitas maxima 
quam corpus in hujufmodi Medio, 
infinite defeendendo, poteft acqui- 
tere; T dimidium temporis quo 
corpus idem in eodem Medio, 
vi fola ponderis fui relativi, abf- 
que refiftentia cadendo velocitatem 
illam acquiret; S fpatium hocce 
cafu deferiptum; R. pondus rek- 
tivum corporis in Medio refiften- 
te: & qusratur fpatium s quod 
corpus defeendens, tempore quovis 
t, deferibet in Medio reliftente; 

& refiftentia r quam patitur in fine 
iilius temporis; & velocitas v ex 
ifto defeenfu acquifita. 

Centro D, vertice Z deferibatur 
Hyperbola squilatera Zl\ cujus 
una Afymptotorum eft DC & ad 
verticem tangens AC femiaxi ZD squalis. Capiatur area DAT ad 
dimidium trianeuli DZC ut t ad T,fecetque DZtangentem Z C in P: 

$c 
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erit v ad V ut AP ad AC. . Sit AIC ipfis AC y AP tertia 
proportionalis: & erit r ad R. ut AK ad AC. Ad tangentem^C 
erigantur normales CZy KNy AB$ centroque C 8c Afyrnprocis CAy 
CZ defcribatur Hyperbola qua^vis BNi 8c erit j ad S ut area 
ABNK ad redangulum CKN. Patent haec omnia per Propofitiones 
odavam & nonam Libri fecundi Philofophiae Newtoniamz. 

Eft itaque t ad T ut area Hyperbolica DAT ad dimidium tri- 
anguli DAC , hoc eft, ut dimidiata menfura rationis inter AC-+AP 
& AC—AP ad lllius menfurae dimidiatum Modulum. Ergo ft 
reda qusevis EF producatur ad fi ita ut t fit menfura rationis in¬ 
ter Ef 8c EF ad Modulum T, & bifecetur Ff in G: erit GF ad 
GE ut AP ad AC y hoc eft, ut v ad V. Sumantur GEy GF, 


GH continue propor- 
tionales: 8c erit GH 
ad GE ut AK ad 
ACy hoc eft, ut r ad 



R. Erit infuper EG 

ad EH ut CA ad CK; unde cum fit* s ad S ut area ABNK ad 


redangulum CKNy hoc eft, ut menfura rationis inter CA & CK 
vel inter EG 8c EH ad menfune Modulum: erit s menfura rati¬ 


onis inter EG & EH ad Modulum S, atque inde dabitur. 

Ex hifce porro facillime fe prodit, per unicam quamvis Hyper- 
bolam, conftrudio non inconcinna; quam & adfcribere vifum eft ob 
dignitatem Problematis. In re da quavis GE fumatur utcunque 
punctum F inter E 8c G, 8c ab altera parte capiatur Gf ipfi GF 
aequalis, & fint GE , GF , discontinue proportionates. Deinde 
per punda E, E, //> Gy f ducantur fibi invicem parallel# red# ER y 
EE, HMy G Oj fly fluas fecet Hyperbola quaevis LMOJ cen- 
tro E, Afymptotis ER, EG defcripta, 8c compleatur parallelogram* 
mum EG OJZ» Jam ft fit r ad T ut area Hyperbolica LFfl ad 
parallelogrammum EOj erit s ad S ut area MHGQ ad EO ; v ad 
V ut GF ad GE; r ad R. ut GH ad GE. ^ 


Libet & cafum alterum adjicere ubi corpus afcenditj ne forte 
analogia ilia, quae inter utrumque fervari debet, in allata co.nftru- 
dione quodammodo perire videatur. Ergo eadem atque prius 
denotantibus V, K, T, S, ponantur v 8c r pro velocitate & refiften- 
tia fub afcenfus initio, s pro fpatio quod corpus afcendendo defcri* 
here poffit antequam tota velocitas amittatun t pro tempore hujus 
afcenfus. Ad EG erigatur perpendicularis GO ipft EG aequalis, 
& fumendo punda F y fi ad eafdem diftantxas hinc inde a pundo 6, 


jun- 
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jungantur OF, Of, quibus occurrat in T 8c t circuli zrcxs TG? 
centra 0 defcriptus, & lint Gh, Gfi GE continue proportionate, 
& ducatur ipil ER paratela hm Hyperbola occurrens in m. De« 



mde fi t fit menfura anguli FOf ad Modulum T, hoc eft, il ^ fit 
ad T ut arcus TGt ad radium OGz erit s menfura rationis inter 
Eh 8 c EG ad Modulum S, vel erit s ad S ut area Hyperbolica 
mhGCfzd E Oj 8 c v erit ad V ut Gf ad GE; atque r ad R, 
ut Gh ad GF . 

Propositio V. 

Logifticam defcribere per Canonem Logarithmorum. 

S I ad Logiiticx BGfDG Afymptoron APCF ordinatim appli- 
ccntur bint'e quxvis red a? AB, EG intercludentes Afymptoti 
portioncm quamvis AF; erit ilia portio menfura rationis quam ad 
invicem habent ocdinat#;- haec utique eft natura Curvae noriflima* 
Integrum ergo 8 c perfedum Syttema Logometricum per hanc Li- 
neam exhibetur: id quod etiam de Hyperbola dici poteft per Pro- 
politionem praecedentem* de Spirali AEquianguU per fubfequentem; 

mm 
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j!am omitto complures alias Figuras, quae & ipls dudum funt in 
Geometriam recepts. Itaque fi detur Afymptoti pofitio & fimul 
duo punda per quae Curva tranfire debet, dabuntur punda reliqua 
per cafum priorem Propofitionis tertiae. Quod fi data pofitione 
Afymptoti, detur infuper Syftematis Modulus atque unicum pundum 
per quod ducenda erit Curva; invenientur punda reliqua per Ca¬ 
fum pofteriorem Propofitionis ejufdem. Ifte vero Modulus quo 
pado definiendus fit, & qualem habeat magnitudinera, jam oportet 
exponere. 

Ducatur reda BC quae Curvam tangat in B & Afymptoton fe¬ 
ed in C. Dico primo, magnitudinem fubtangentis AC eandem per- 
manere ubicunque fumatur pundum B. Intelligatur enim Ordinata 
Pd_viciniffima Ordinatae ARB , reda vero Q_R parallela Afymp- 
toto AC, ac detur Ordinatarum 


intervallum illud quam minimum 
AP. Ob datam igitur lineolam 
AP, dabitur ratio quam habet 
AB ad PQ, & divifim ratio 
quam habet AB ad RB, atque 
adeo (propter fimilia triangula 
BAC, BROJ) ratio quam habet 
AC ad R five AP, atque inde 
magnitudo ipfius AC .' 

J>ico fecundo, deterrainatam 
hanc & immutabilem fubtangen- 
tem AC, efle Modulum ad quern 
exigendae funt menfurae ills inter¬ 
cepts AF. Patet hoc per Co- 
rollarium fecundum Propofitionis 
prims: nam dum termini AB & 



P ad squaiitatem proxime ac- 

cedunt, erit AC ad AP, qus metitur rationem inter AB Sc P CS 
ut terminus AB ad terminorum differentiam B R. Unde data fub^ 


tangente, facilis eft defcriptio Curvs & folutio Problematum om¬ 
nium qus exhinc pendent. 

Si Curva jam defcripta habeatur, fubtangentis magnitudo fic de- 
terminabitur. Producatur Ordinata qusvis CD ad E, ita ut CE 
ad CD rationem habeat Modularem, per Corollarium fextum Propofi¬ 
tionis prims definitam; & reda E B qus a pundo E parallela du- 
citur Afymptoto, qusque Curvs occurrit in pundo B, squalis 
frit fubtangenti qusfits. Corel. 
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Corol. ** Area ABIH> quae inter Curvam BDI & Afymptoton 
ejus ACH infinite verfus HI extenditur, & ad alteram partem ab 
Ordinata AB terminator, aequalis eft parallelogrammo ABEC ab 
Ordinata eadem AB & fubtangente AC comprehenfo. Componun- 
tur enim area & parallelogrammum ex dementis quae funt ut 
AP%AB & ACyCRB, quaeque adeo aequantur propter- analo- 
giam inter AP & RB, AC Sc AB. 

Corol . 2. Atque hinc, ob datam fubtangentis magnitudinem, area 
ilia indefinita erit ut Ordinata ad quam terminatur. 

Scholium. 

Hujus Propofitionis ufus per Exetnplum dedarabitur. Proponatuf 
ad quamlibet altitudincm a ilipei ficie telluris, in venire denfitatem 
Atmofphaerae. Sit AB telluris fuperficies, Sc abinde furium pro- 
ducatur perpendicularis AH atque ad hujus puncta fngula duftae 
concipiantur Ordinata? FG, quae fint ut Aeris denfitates inlocis/'; 
& OYdinatarum termini omnes G in Linea Logiitica BDGI fiti 
erunt. Patet hoc per Corollarium lecundum hujus Propofitionis* 
Nam area indefinita FGIH eft ut quantitas feu pondus Atmofphaerae 
fupra locum F, & pondus illud eft vis quae comprimit Aerem in hoc 
loco, jfthaec vero vis (uti docet Experientia-multiplex) eft ut Aeris 
comprefli denfitas FG. 

Itaque fi quotlibet altitudines fumantur in Arithmetics progref- 
fione: denfitates Aeris in his altitudinibus erunt in progreflione Gc 
metrics; & differentia binarum quarumvis altitudinum, erit menhua 
rationis quae eft: inter denfitates Aeris in iftis altitudinibus. 

Ceffante vi gravitatis, ita jam per vim aliquam extraneam Intel- 
ligatur Aeris fa&a compreffio, ut eandem habeat ubique denfitatem 
quam ad terrae fuperficiem ; & quantitas ejus, qua; modo erat ex- 
pofita per aream indefinitam HABI > nunc per oequale rectangu- 
lum ABEC exhibebitur. Atmofphaerae hujus homogeneae altitude 
AC , eft ad altitudinem Hydrargyri in tubo Torrkdiit , ut gravitas 
Hydrargyri ad gravitatem Aeris; atque inde darur. Huic autem 
datae altitudini aequatur (per Corol. i.) fubtangens Gary a; EDGE 
atque adeo Modulus Syftematis menfurarum omnium AF\ Eft 
ergo Logarithmus rationis inter denfitates Aeris in bin is quibufvis 
altitudinibus, ad Modulum Canonis, ut akitudinum earundem dif¬ 
ferentia, ad Atmofphaerae proediclae homogeneae altitudinem illam 
datam AC. 


D 
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Hsc ita fe habent ex Hypothefi, quod vis gravi tads eadcm fit ad 
omnes altitudines. Ceterum ex Philofophia Neivtoninna con fiat earn 
riiminui, in receffu \ centra telluris, in duplicata ratione di- 
ftanti®: conclufio itaque paulo aliter fe habebir. Sit S centrum 
telluris, & AB fuperficies ejufdem; fumatur ipfis SF, SA term 
proportionals Sf erigatur ordi- 
nata fg quae fit ut Aeris denfitas 
in A: & Curva Bgn quam pun- 
&um g perpetuo tangit, erit ca- 
dcm arque prius Logifiica, fed 
inve-rfo fitu. Augeatur enim al¬ 
titude AF particula quam mini¬ 
ma FAl, capiatur Sm ad SA ut 
SA ad SM, ducatur Ordinata 
mn quae fit ut Aeris denfitas in 
M’, 6 c erit Sm ad Sf ut SF ad 
SMy 8 c divifim fm ad FM ut 
Sf ad SM, five ut Sf ad S F, hoc 
eft, ut SAq ad SFq. Unde fm 
eft ut SFq inverfe & FM di- 
reefte, id eft, ut gravitatio & mo¬ 
les Aeris inter F 8 c M conjun&im; 
adcoquc fm%fg five area fgnm 
eft ut gravitatio, moles & denfitas 
ejufdem Aeris conjun&im, hoc 
eft, ut preflio illius in Aerem in- 
feriorem: & fumma fimilium om¬ 
nium arearum infra fg eft ut fum¬ 
ma preffionum omnium fupra F y 
id eft, ut Aeris in F denfitas fg : 

& fummarum differentia fgnm ut 
denfitatum differentia fg — mn. 

Detur lineola fm; & erit fg ut area 

fgnm, adeoque ut fg—mn, atque inde (componendo) ut mn. Ergo 
data lineola fm erit menfura data: illius rationis quae eft inter fg & mn\ 
atque hinc patet Curvam Bgn effe Logifticam. Sed & eandem effe 
cum fupra deferipta Logiftica, facile abinde colligitur, quod ordi- 
natae bafi AB viciniflimae & ad aequalia intervalla quam minima dif- 
pofit*, refpeftive fine aequales in utraque Curva ; ac prointie cadem 
curvatura, eadem inclinatio tangentis ad punclum B, eademque 
fnbtangc-ntis magnitude.. Ergo 
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Ergo ft diftantiae SF & centro telluris, capiantur in Mufica pro- 
greflione; harum reciprocae, nempe diftantiae Sf, erunt in progref- 
fione Arithinetica; 8c Aeris cicnfitates fg erunt in progreflione Geo- 
metrica. 

Ad inveniendam itaque dcnfitatem in loco quovis F, minuenda 
eft altitudo AF in rationc diftantiae SF ad telluris (emidiametrum 
SAi & Logarithmus rationis inter denfitates Aeris in A 8 c F, erit 
ad Modulum Canonis, ut altitudo ilia diminuta Af, ad AtmofphaeraB 
homdgencs altitudinem AC. 

Qua fupra demonftrata (lint, accurate obtinebunt, fi modo At* 
mofphaara ex Aere pariter Elaftico tota conftet: rationes igitur alia- 
t v; paululum conturbabunt admifti vapores atque exhalationes, qui- 
bus etiarn accedet Caloris Frigorifque diverfa temperies ad altitu- 
dines diverfas. 


Propositio VI. 

Logarithmorum Canonetn ad Spiralem c/Equiangulam 

accomodare. 

Quiangula Spiralis appellatur Lines ilia curva ADE , quae 
polo P deferipta, in eodem dato angulo fecat exeuntes & polo 
radios PA, PD, PE, 8 cc. 

Si centro P & intervallo quo- 
vis PA deferibatur circulus 
ABC, qui radiis PA,PD, PE 
occurrat in A, B,C: Dico in- 
terceptum arcum BC menfu- 
ram fore rationis quam habet 
PD ad PE, 8 c interceptum ar¬ 
cum AB menfuram rationis 
quam habet PA ad PD. Di- 
vidatur enim arcus AB in par- 
ticulas quam minimas & aequa- 
les OR, 8 c jungantur PQ, PR 
fecantes Spiralem ad S 8 c T in 
•ngulis datis P ST, PTS: 8 c ob 
datam particulam QJR, dabitur 
angulus OP R, atque adeo fpecies Figuras SPT, & ratio laterun* 
PS, PT. Data ergo particula QR menlura erit rationis datae quam 

D a habet 
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habet FS ad PT; & firmma particuiarum, nempe arcus AR, men* 
Hira eric iummae ilmilis ratiomim, hoc eft 3 rationis. quam ha-bet 
PA aJ P D. Ht eodem argumento, eric arcus BC meafura racionis 
quam hauet P D ad PF. 

Ducatm* AF Spiralem tan- 
gens ad Circuli & Spiralis in- P 
teriecHorjem A, huic vero in 
F occurrat rcda PC quae ad 
radium P A normalis erigitur : 

& fubtangens PF crit menfu¬ 
ra rum Modulus, per Corel. 

Prop. 1. Nam ii in retta PS 
ihmamr P V ipfi PT aequalis, 
dc jv-ngantur puncla V, T; fimi- 
liaerunt triangula P AF , VST. 

Undr PF eft ad VT ut PA 
ad VS, fed & VT eft ad QR 
at PT ad PA: ergoexa^quo 
perfurbate, PF eft ad Q^R quae 
nietirur rationem inter PS ad PT, lit terminus PT ad terminorum 
diiterentiam VS* 



Scholium . 

Spiralem asquiartgulam, ad Meridians Nautical divifionem demon- 
idrandam, feliciter adhibuit Geometra .clariffimus Edmundm.Halleim. 
Sit acp pars ochva Sphams terreftrisy j> Rolus, as quadrans 4£qua- 
toris, ap quadrans Meridiani; & quseratur magnirudo reds, qus 
propofitum quemlibet hujus arcum defignet in Planifphaerio. Per 
vEquatoris 8c Meridiani interfeftionem a, dtida intelligatur linea 
Helicoeides a dc quae fecet omnes Meridianos ad angulum femirechim, 
huic occurrac in d parallolus ./Equatori circulas gd, per idem pun- 
dum d sgatur Meridianus pdb;, & longitudo intercepti arcus dEqua- 
toris ah, erit magnirudo Nautica quaefita. arcus ag. Refolvatur 
cnim arcus ag in particulas innumeras quam minimas gkj ducatur 
parallelus kjan, fecans Meridianum pdb in », Lineam ade in m; 
& adus Meridianus pmh abfeindet dEquatoris particuJam bh, quae 
erit ad mn, five huic (ob angulum femiredum mdn) aequalem dn 
vel gkj ut peripheria -Equatoris ad peripheriam paraileJi kmn. Eft 
ergo particula bh magnitude Nautica particular gk, & fiumma par- 
txcularum omnium oh y nempe longitudo arcus ab y magnitudo Nait- 

tica 
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tica fiimmae particularum omnium gh id eft, arcus ag. Manente 
jam ^Equarore abc vel ABC y concipiatur Sphaerica iuperficies in 
piano ejus Stereograph ice depwgi; & Polo p oqcupante centrum P T 
projicientur Meridiani pga> pdb y pcc in totidem rcfhs PA* PDB * 
PEC a centro P exeuntes, ita ut difhntia abinde puncii cujufvis D 
vel A, tangens fit arcus 
dimjdiati pd vel pa quern 
difhntia ilia repr&fenrr. 

Linca vero Helicoeides 
ade convcrtet fc in Spira- 
fem xquiangulam ADE , 
polo P defeript am, & fe- 
cantem radios itios om- 
nes ad angulum femi- 
vcSt uni. Hoc fiquidem 
poftulat nota Lex hu- 
jufee Projections, ut an- 
gull omnes eandem in 
Plano ae in Sphaerica 
fdperficie magnitudinem 
fervent* Arcus itaque 
propofiti ag magnitude 
Nautica ab vel AB , eft 
ad fubtangentem PF vel huic jam squalem Sphsrras radium PC, ut 
Logacithmus rations inter PA Sc PD , hoc eih inter tangentes di- 
midiacorum arcuum pa & pd, vel pa 8c pg y ad Modulum Ca- 
non-i s. 

Mine quoaiam longitudo Radii eft ad longitudinem arcus minuti 
uni us primi, ut <5457,7+6770784939 ad i, & reciprocal Moduli Ca¬ 
nonise ft &c, atejue iu numeri in fe multiplicati efficinnt 

791 j,7°44673978i9&c: fi magnitude ilia Nautica AB in minuris primis 
exhibenda fit, uti rnos cxigit; iubducta tangente' artificiali dimi- 
dia:i arcus pg a tan-rente artificiali Jimidiati arcus pa, muliipfice- 
tur refiduum per numerum 7915,704467 £97 819 &c, ct fadtus dahk 
partes Mcridionales defidcratas. Perinde vero le habebit conclufio* 
five in PEquatorc, five extra bunc alibi ad utranms partem loce- 
cur punctual 
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Scholium General e. 


I N eum potiffimum finem praeccdentia confcripfi, ut allatisaliquot 
Exemplis oftenderem, qua commodiflima ratione Logarithmorum 
ufus in Geometriam recipi, & ad refolutionem Problematum diffici- 
liorum adhiberi poffit. Vifum eft hoc loco nonnullas adjicere por- 
ro conftrudiones, eodem confilio effedas, quae mihi ifta tradanti 
fubindc fefe obviam non invitse dederunt: ut ita, ex uberiore fpeci- 
mine, de praeftantia Methodi hujus 


Logometricae judicium feratur. 

Parabolae Apollonian* AP fit A 
vertex, F focus, AO__ axis, PQ 
ordinatim applicata ad axem. Du- 
catur AL qux bifariam fecet PQ 
in L, & products adjiciatur LM 
quae fit menfura rationis inter 
LA -i- A Q & OL ad Mod il¬ 
ium AF: & reda AM squalis 



erit arcui Parabolico AP. 


Spiralis Archimedea P O fimilem habet extcnfionem in redam. 
Sit £_polus ejus, OP radius a 
polo dudus ad Curvae quodlibet 
pundum P , & ad eum radium 
normalis j QA. Ducatur LA pa- 
rallela tangenti Spiralem in P, quae 
radium P Qlnhrizm fecet in Li 
& ponendo AF ad QL ut QL 
ad QA, ipfi AL adjiciatur LM 
quae fit menfura rationis inter 
LA-+ AQ& QL ad Modu- 
lum AF: & reda AM aequar 
bitur Spiralis arcui PQ. 

Spiralis Reciprocae AeE fit A polus, AB radius primus & in- 
finitus, CD afymptotos radio primo parallcla ad diftaritiam AC; 
& invenienda proponatur hujufce Curvae longitude. Inter Spiri- 
lem illam vulgarem Archimedis atque hanc, quam Reciprocam ap- 
pello, ifthaec intercedit differentia. quod cum illius radii fint ut an- 
guli quos faciunt cum radio fuo primo, hujus radii e contrario 

funt 




funt reeiproce ut iidem anguli: 
eandem utique proportionem ha- 
bet radius A E ad radium At 
quam habet anguJus eAB ad an- 
guium EAB. Unde facile col- 
ligitur, ii ad puncta £ & e du- 
cantur tangcntes EE, ef, & ad 
radios AE, Ae erigantur nor- 
males AF, Af, fore normales 
itlas frbi inviccm & Afymptoti 
intervallo AC oequales. Invenie- 
tur autem longitudo cujufvis ar¬ 
cus Ee, ponendo LM menfuram 
rationis inter AE 8c EF — 4F 
ad Modulum AF, 8c fimiliter 
Im men r uram rationis inter Ac 
8c ef —i Af ad aequalem Modu¬ 
lum Af. Nam fi tangentium dif¬ 
ferentiae EF—ef adjiciatur men- 
furarum difFerentia lm — LM, 



aggregatum aequabitur arcui Es. 

Linea ilia Logiftica, cujus aliquas expofuimus affedtiones in Prc- 
pofitione quinta, non abfimilem habet longitudinis fuae determina- 
cionem; quam & hoc loco apponam in eorum gratiam quj hujuf- 



modi contemplationibus dele&antur. Oblata fit igitur Logiftica 
EMenf, cujus Afymptotos AFaf: •& quseratur longitudo cujuf- 
vis arcus Ee, DemifEs in Afymptoton perpendiculis EL A, el a, 

& 
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& dudis tangentibus EF, ef, capiatur AL xqitalis excefTui quo 
tangens EF luperat fubtangentem AF, & fimilitcr al aequalis cx- 
ceffui quo tangens ef fuperat fubtangentem af Be aelis LM, im 
Afymptoto parallelis, ft tangentium different!® EF — ef adjicia- 
tur parallelarum differentia Im—LM, aggregatum aquabitur ar- 
cui E e. 

Accedo ad CifToidem Dioclcam. Sit A vertex ejus AB dia¬ 
meter Circuli genitoris, BC Afymptotos, F perpendicularis in 

diametrum demiffa } Cifloidi in P & diaroetro in Cf occurrens. 
Agatur AC qua fecet Afymptoton in C ac faciat angulum BAC 
qui fit reefti pars tertia, fumptaque inter & BA media pro- 
portionali BD jungatur CD; de- 
nique per medium perpendiculum 
PO dacatuvAE reda, qua oc- 
currat Afymptoto in E: 8 c Cif- 
foidis arcus AP aquabitur du- 
plicato exceflui red® AE fupra 
diametrum AB, & fimul tri¬ 
plicate menfura rationis inter 
BA-+AC BcBD- + DC ad Mo 
dulum BC. 

Si CifToidis area APO^con- 
vertatur circum axem AQj_ ge- 
nerabitur folidum cujus dimenfio 
pendet a Logometria, & fic con- 
ftruitur. Sint AQ, AB, AR, 

AS, AT continue proportionate ; 
deinde ad Modulum TS capiatur 
QX menfura rationis inter AB 
& BQ, & retro ponatur XZ aqualis ipfi SR una cum dimidio 
ipfius RB ac triente fimul ipfius BOj & folidum CifToidale axem 
habens ./f 0 _bafifque femidiametrum P O, aequabitur Cylindro cujus 
eadem eft bafis & cujus altitudo eft OZ. 

Adjungam folidum ex Conchoide Nicomedh genitum. Sint AE, 
At Curva conjugate, polo P, regula CD, intervallo CA vel Ca, 
axe PaCA ad regulam normali, verticibufque A Be a deferipta. 
Per polum P ducatur ad libitum reda PeDE, reguls occurrens 
in D, Line® vero in E & ex & ex natura Conchoidis, erunt feg- 
menta DE, De intervallo CA vel Ca aqualia. Eodem intervallo 
sentroque P deferibatur circuli arcus RS fecans axem PC in R & 

redam 
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redam PD in S: & femifumma folidortim Conchoidalium qu* 
generantur ex converfione Figurarum AEDC, aeDC circum axem 
AaP, erit ad fedorem Sphsras genitum ex circuli fcdore PRS cir¬ 
cum axem eundem converfo, ut 3 PCXPD •+ PRq ad PRq. Eo- 
rundem vero femidifferentia Cy- 

lindro aequatur, cujus bafis eft . 

circulus diametro A a defcriptus, p \r“- ——{ 

& cujus altitudo eft menfura du- -—-ir-V' | 

plicata rationis inter PD 8 c PC \ } 

ad Modulum PC. j) j g 

Area vero Figure totius^Ac^ " \\ i 

aequatur redangulo cujus bafis \\ j 

cftAa, & cujus altitudo CAIcSi ~ ^ | 

menfura rationis inter PD -+• DC <1 

8c P C ad Modulum P C. Qpod R 

fi defideretur quadrature partiura 7KT 

AEDC, aeDC; dudis adaxera \ 

iiormalibus AF, af, in regula \ 

CD fumenda eft CJV quae fit ^ 

anguli CPD menfura ad eun¬ 
dem Modulum PC: 8 c ada per punftum M reda FMf quae pa- 
rallela fit reda: jungenti punda P, N, quatque occurrat normali- 
bus in F & f; erit area AEDC ajqualis Trapezio AFMC, & 
area aeDC aequalis Trapezio afMC. 

Hyperbola: quadraturatn p c Q. 

in fuperioribus expofitam 1 " 1 

dedij to modo, qui mihi vi- 
fus eft ad propofitum quam 

-flnaxime accommodatus. Li- • g 

betaliam conftrudionem hoc 
loco apponere, & fimul ad- / l \ 

jicere gravitatis centrum. 

Oblata fit portio interior ■</ j \X 

ADB, interclufa curvae ADB /'/ \\ 

& redae cuivis AB ad dia- // \\ 

metrum P Q_ parallels. A // ^ \\ 

Figurae centra C produca- / /j / 4-|\. \\ 

tur diameter CDE, quae // j 

bafin AB bifariara lecet in i* - 1 ' B 

Si dcinde £ in diametro 


wo- 
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products fumantur CR ad CD, & CD ad CS, ut bans AB addia~ 
metrum P O, & ad Modulum CS fiat CN menfura rationis quam 
habet CD ad E Rx triangulum redilineum AN B sequabitur areas 
curvilinese ADB. 

Hujus autem areas centrum gravitatis Z invenktur- capiendo CZ 
ad CS. ut z C R ad 3 £ N. 

Sit nunc oblata portio exterior AP OB, interciufa curvis oppo- 
fitis AP, BO, diametro PO, & reds cuivis AB ad diatnetrum 


illam parallels. Efto CD 
conjugate fcmsdiametri 
longitudo extra portio- 
nem oblatam AP O B po- 
fita? quae produda in con- 
trariam partem centri C 
bifariam fecet bafim AB 
in E. Deinde in diarns- 
tro produda fi fumantur 
CR ad CD, 8 c CD ad CS, 

8 c CS ad CT, ut bafis 
AB ad diametrum P 
ponantur vero CR & CT , 
ad eandem centri partem / 
cum ball AB’, & ad Mo- .A. 
dulum CS, in contrariam 


centri partemjfumatur CAT 

menfura rationis quam habet CS ad ERi triangulum redilineura 
ANB sequabitur areae curvilineae APQB. 

Hujus autem areae centrum gravitatis Z invenietur, capiendo CZ 
ad C R ut 2 TR ad 3 E N. 

Pergo ad fuperficies ab Hyperbola circum axes fuos convoluta 


genitas. Sit AN Hyper¬ 
bola defcripta vertice A, 
centro C, Afymptoto CB, 
Toco E, femiaxe princi¬ 
pal! AC r femiaxe con¬ 
jugate AB normali ad 
AC\ & ad axis AC pun- 
dum quodvis X fit XN 
ordinatim applicata, quss 
Hyperbolae occurrat ad N. 
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in axe CA capiatur CE ad CA ut CA ad CF; 8c ad eundent 
axem erecia perpendicular! EZ, quae Afymptoto occurrat in G, an« 
gulo CEZ infcribatur aequalis ipfi CX reda CZ, qu® porro 
produda fecet ordinarim applicatam XJV ad O. Turn fumatur 
KL qu® fit squalls exceffiu quo XO fuperat AB, atque LM. 
qu® fic menfura rationis inter CZ -*• ZE & CG -+■ GE ad Modu¬ 
lum CE: & fuperficies genita ex arcus AN converfione cir- 
cum axem AX, erit ad Circulum femidiametro AB defcriptum* 
ut excefius KM quo KL luperat LM, ad femidiametrum ii- 
!am AB. 

Sit rurfus BN Hyperbola defcripta vertice B, centro C, foco F. ; 
femiaxe principdi CB, femiaxe 


IC 


X, 


>x 

~1 



conjugato CA tormali ad CB ; 

& ad axis AC punftum quodvis 
X fit XN ordinatim applicata, 
qu® Hyperbol® occurrat sd N. 

In axe CB capiatur CE ad CA 
ut CA ad CF, 8c jungatur EX. 

Turn fumatur KL qu® fit ad 
XC utXE ad CE, & LM qu® 
rationis inter EX-+XC 8c CE 
menfura fit ad Modulum CE: 8c 
fuperficies genita ex arcus BN 
converfione circum axem CX, erit 
ad Circulum femidiametro CB defcriptum, ut linearum KL 8c LM 
aggregatum KM, ad femidiametrum illam CB. 

His addere licebit ab Ellipfi genitas fuperficies. Sit A NTS 
Ellipfis defcripta centro C, verti- 
cibus A & B, foco F, femiaxe 
principali CB, femiaxe conjugato 
CA; & ad axis CA punCtum 
quodvis X fit XN ordinatim ap- 
plicata, qu® Ellipfi occurrat ad N. 

In axe CB capiatur CE ad CA 
ut CA ad CF, & jungatur EX. 

Turn fumatur KL qu® fit ad 
XC ut XE ad CE, 8c LM qu® 
rationis inter EX-v XC 8c CE 
menfura fit ad Modulum CE: 

8c fuperficies genita ex arcus BN 


K s- 
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convemone circum axem CX, erit ad Circulam femidiametro CB 

defcriptum, ut linearum KL Be LAI aggregatum KAI, ad femi- 

diametrum illam CB. Ut haec 

ultima conftru&io locum habear, 

oportet femisxem Csl circa quem ^ 

converfio facta eft, minorem efle ^ — ~ 1 


alter© femiaxe CB-, aliter enim Mo- 

. . CAq 

dull CE quantitas 

CBq — CAq 

evadet impoffibilis, & conftru&io 
ilia Logometrica (quod in liu-. 
jufnodi cafibus fieri folet) con- 
vertet fe in Trigonometricam, 
qualis ilia eft quae jam fequi- 



tur. 


Sit ANB Ellipfis defcripta ccntro C, verticibus A Be B, foco F, 
femiaxe principali CA, femiaxe conjugato CB-, & ad axis CA 
pun&um quod vis X fit XN ordinatim applicata, quae Ellipfi oc- 
currat ad N. Angulo CXN infcribatur re (la CE, quae fit ad 
CA ut CA ad CF. Turn fu- 


matur KL quae fit ad XC ut 
XE ad CE, & LAI qua: an- 
guli XE C menfura fit ad Mo- 
dulum CE, hoc eft, quae fit ae- 
quahs arcui cujus finus eft XC 
ad radium CE: & fuperficies 
genita ex arcus BN converfione 
circum axem CX, erit ad Circu- 
lum femidiametro CB defcriptum, 
Ut linearum KL Be LAI aggre¬ 
gatum KM, ad femidiametrum il- 
fam CB. Poflet hujus etiam fu- 



perficiei dimenfio per Logome- 

triam defignari, fed modo inexplicabili. Nam fi quadrantis circuli 
quilibet arcus, radio CE deferiptus, finum habeat CX finumque 
complementi ad quadrantem XEi fumendo radium CE pro Mo¬ 
dulo, arcus erit rationis inter EXXC^ — i & CE menfura 


ducta in <*/ — *• Verum ifthaec aliis, quibus operas pretium vide- 
bitur, diligentius excutienda relinquo. Ceterum ex praecedentibus 
iatelligi poteft, quanta fit cognatio inter angulorum atque rationum 


menfu- 
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menfuras, quamque Ievi mutatione in fc invicem faciUime tonvertantar 
pro variis ejufdem Problematis cafibus. De Cubicarum Sequatia- 
num radicibus dudum ab Analyftis obfervatum eft; vel eas exprimi 
poflfe per Car dam regulas, atque adeo per duarum mediarum pro- 
portionalium inventionem; vel per divifionem arcus circularis in tres 
iquales partes, fi forte fuerint inexplicabiles per memoratas regular. 
* Hoc animadvertit Cartejius , fed & ante Cartejhim idem obfervavit 
Francifais Fieta fub finem Supplementi Geometric. Exhinc autem 
aperte colligitur, qualis fit orao Naturae tranleuntis ad Anguli tri- 
feftionem a trife£lione Rationis. 

Mirabilem illam Harmoniam ulterius declarare lubet, Exempio 
defumpto ab eadem Figura circum axes fuos convoluta. Sit igitur 
QJEXii pfis, axis ejus major aIB, minor PO± centrum C> fd- 
cus F\ Haec circum axem utrumvis convoluta Solidum generet, cu* 
jus particulae conftantes ex materia homogenea, vires attraftivas ha- 
beant in duplicata diftantiarum ratione decrefcentes: & qu3eratur 
vis qua Solidum illud attrahit corpufculum quodvis, in ejus fuper- 


* Sublato etenim termino fecundo, tres habentur iEquationum eafus. Hi ver© 
refolvuntur ope trianguli re&anguli ABC, redum habentis angulum ad A> > m 
quo infuper tri&ngulo femper data funt duo latera. 



Caf i• Nam fi fit x 5 -+ %aaxz r;± i aab: ponantur ABrzza, ACzzib-, & 
fumantur M 8c N binae mediae proportionates inter BC-t-AC 8c BC — AC: 8t 
erit M —N radix unica poflibilis afiirmativa, fi habeatur h* 2aab$ vel N —M 
radix unica pofiibilis negativa, fi habeatur — zaab. 

Caf a. Si fit x 3 —3 a a xzz-zt a aab> exiftente a minore quam b: ponantur 
ABzza, BCzzb', 8c fumantur M 8c N binse mediae proportionates inter BC-+AC 
8 c BC — AC: 8c erit M>f N radix unica pofiibilis afiirmativa, fi habeatur 
-4-2 aab-, vel — M — N radix unica pofiibilis negativa, fi habeatur — zaab. 

Caf. 3. Denique fi fit x 3 — 3 a a x’zzzt a aab, exiftente a majore quaint; 
ponantur ABrzzb, BCzza*, 8c fumatur M finus trientis angulorum fummae 
A-r- B, atque N finus trientis angulorum differentiae A—By exiftente radio zBCs 
8c erunt —M, — N, 8c M-f N tres radices pofiibiles, fi habeatur -+ zaab$ vei 
M, N, 8c — M—N tres radices pofiibiles, fi habeatur — zaab, 

Atque ita Problemata omnia Solida folutioncm facilem recipiunt, vel per Cano 
nem Logarithmicum, vel per Canonem Trigo^ometricum. 

fide 



C 34* ^ 

fide locamm ad axis illius tcrminum. J-ungantur punda P, t\ sc 
fumatur CD qua: fit menfura rationis inter PF-i-FC Sc CP ad 
Modulum CA, pariterque fumatur CE quae fit anguli CPF men~ 
fura ad Modulum CP; fitque FD excefliis men fur® CD fupra 
CF, atque FE excefliis ipfius CF fupra menfuram CE : & Solidi 
convolurione circum axem 


majorem AB geniti vis in 
corpufculum ad A locatum, 
erit ad Sphaer® homogene® 
Sc eodem axe delcript® vim 
in idem corpufculum, ut 
t^FDXCP q ad‘ CF cub; 
Solidi autero converfione 
circum axem minorem P Q_ 
geniti vis in corpufculum 
ad P locatum, erit ad Sph®- 
r® homogene® Sc eodem 
axe defcript® vim in idem 



corpufculum, ut 3 FEy(CAcj 

ad CFcub. Unde cum vis Sph®r® prioris in corpufculum ad A, 
fit ad vim Sph®r® pofierioris in corpufculum ad P, ut CA ad CP% 
erit vis Solidi prioris in corpufculum ad A, ad vim Solidi pofierioris 
in corpufculum ad P, ut FDy. CP ad FEX.CA. 


Hinc quoniam Solidum pofterius medium eft proportionale inter 
Solidum prius & Sphsram priorem: vis Solidi pofierioris in cor¬ 
pufculum ad A, erit media proportionalis quamproxime inter vires 
Solidi prioris & Sph*r® prioris in idem corpufculum ad A, fi 
modo axes Ellipfeos fint prope ®quales. Itaque in hoc cafu, po- 
nendo CG mediam proportionalem inter CF & 3 FD, Sc capiendo 
CII ad 3 FE ut CA ad CF; pofierioris Solidi vires ad A & P s 
vel ad B Sc erunt ad invicem quamproxime ut CG ad CH. 
Id quod non inutile pratbet compendium ad inventionem Figurae 
Telluris, qualem earn fubtiliter inftituit celeberrimus Novtoms, fum~ 


mus ille Philofophi® fanioris Inftaurator. 

Confideratio virium centripetarum aliud porro mihi fuggerit Ex- 
emplum, in quo fatis ampla fe prod it mutationum varietas. Propo- 
natur Trajedoriarum fpecies enumerare, in quibus corpora moveri 
poffunt, qu® I viribus centripetis in ratione diftantiarum triplicata 
decrefcentibus agitantur, qu®que de loco dato, cum data velocitate* 
ftcunduni datam redam egrediuntur. 


Caf. 1* 
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Caf. r. Sit S centrum virium, exearque corpus deloco P fecon- 
dum redam P vel OP, ea cum velocitate quam acquirere poffe© 
ab iifdem viribus, libere cadendo verfus centrum S de loco C, & 
cafu luo defcribendo altitudinem CP. In datam redam OPT 
demittantur perpendicula SOj^CT, centroque $ & intervallo 
-+QTq defcribatur circulus RTA, reds SPC occurrcm 
In R : deinde ad Mo dulum •JSC g —SRq fit arcus RA menfura 
rationis inter SRr± y/S Rq — SPq & SP, jaceant autem arcus ilk 
R A & pundum ad diverfas partes reds SR ; & pundum A 
erit Apfis fumma Trajedoris. Exhinc ve ro Trajedoria dabitur, 
fumendo SM squalem ipfi V SCq—S Rq$ deinde in reda SA 



capiendo longitudinem quamvi's 5 JD qus fit minor quam SA,. ad 
eandem erigendo perpendiculum DE fecans circulum in E, & jun- 
gendo SE. Nam fi ad utrafque partes pundi ^ ponatur arcus cir- 
cularis AR, cujus longitudo fit menfura rationis inter SE-rED 
& SD ad Modulum SM, & in femidiametris SR capiantur di- 
ftantis SP squales ipfi SD: erunt punda P ad Trajedoriam de- 
fcribendam. Tempus autem quo radius SP, a centro ad corpus 
motum duduSj percurret aream quamvis SAP, erit ut rcda DEz 
aam area percurfa squatur ipfi DE in Modulum dimidiatum ^SM 
duds. Velocitas vero corporis in loco quovis P, erit ad veloci- 
tatem qua in Circulo, ad eandem diftantiam SP, cum iifdem viribus 
* revolvi 
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revolvi poffet, ut sfSCq — SPq ad SC, Ex ipla conftru&ione pa- 
tet, hanc Spiralem primam infinitis gyris circa centrum virium con- 
torqueri, quin & feipfam infinitis vicibus decuffare, & fiti erunt 
Nodi omnes ad Apfidis lineam AS. 

Caf. 2 . Recedat pundhim C ad infinitam diftantiam il centra S; 
8c corporis de loco P fecundum redtam PM vel MP exeuntis ea 
lit velocitas, quam acquirere poffet cadendo libere ad eundem locum 
P ab infinita diftantia. Ad redtam SP ducatur normalis SM, qua: 
fecet PM in M; deinde centra S & intervallo SP defcribatur 
circulus, & in ejus circumferentia capiatur arcus PX, cujus longi- 
tudo fit menfura rationis in¬ 
ter diftantiam quamvis SD 
& diftantiam datam SP ad 
Modulum SM, jaceant au- 
tem arcus file PX & pun- 
dhim M ad diverfas partes 
reftas SP fi SD fuerit ma¬ 
jor quam SP, aliter ad eaf* 
dem, inque femidiametro 
SX ponatur SZ sequalis ipfi 
SD; & pundtum Z erit 
ad Trajedtoriam defcriben- 
dam. Tempus autem quo 
radius SZ, a centra ad cor¬ 
pus motum dudtus,percurret 
aream quamvis SPZ, erit 
ut differentia quadratorum 
ex SZ 8c SP: Nam area 
percurfa, eft ad illam differential*!, in data ratione Moduli dimidiati 
\SM ad SP. Velocitas vero corporis in loco quovis P, aequalis 
erit velocitati qua inCirculo, ad eandem diftantiam SP, cum iildem 
viribus revolvi poffet. Ex conftru&ione patet hanc lecundam Spi¬ 
ralem efle ^Equiangulam illam Propofitionis fextae; ea vero migra- 
bit in Circitkm ubi angulus SPM fit retftus. 
mm Caf. 3 . Ut velocitas fit adhuc major, abeat jam puncham C ad 
diftantiam plulquam infinitam it centra S, vel ("quod perinde eft) 
accedat I parte contraria eidem centra, ad finitam diftantiam; 8c 
corporis de loco P fecundum redlam PQ_ vel QP exeuntis, ea fit 
velocitas, quam acquirere poffet afcendendo libere~de loco C ad in¬ 
finitam diftantiam, 8c deinde ab infinita diftantia ex altera centri 

parte 


\z 

A 
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parte defcendendo ad locum P, viribus centripetis inter'afcenden- 
dum in aequales vires centrifugas converlis. In datam redfom P QT 
demittantur perpendicula SO^CT-, & erit 7 ~jg vel major, vel ae- 
qualis, vel minor quam SQ. Si 7 “< 9 _.fuerit major quam SQj cen- 
tro S & intervallo ^TOj — SOj] defcribatti r circulus R BE redlar 
SP occurrens in R, deinde ad Modulum \/SCq — SRq fit arcus 
RB menfura rationjn inter SR -±.\/SRq -+SPq Sc SP, jaceant au- 
tem arcus ille RB & pundtum ad partes diverfas redtse S P. Ex- 
bine Trajedtoria dabitur, fumendo SM aequalem ipfi SCq — SRq r 

in redta SB capiendo longitudinem quamvis SD, ad eandem erigend® 
perpendiculum SE cir- 
culum fecans in E, & 
jungendo BE. Namfi 
retro ponatur ^ pundto 
B ctrcularis arcus B R, 
cujus longitudo npenfura 
fit rationis inter SE-*- ED 
& SD ad Modulum SM, 

Sc in femidiametro SR 
capiatur diftantia SP x- 
qualis ipfi SD : erit E 
pundtum P ad Traje- 
c'toriam deferibendam. 

Tempus autem quo ra¬ 
dius SP, a centro ad ^ 
corpus motum dudtus, 
percurret aream quam¬ 
vis hujus Trajedtori®, 
erit ut incrementum vel 
decrementum redtae DE 
per tempus illud fadtum: nam area percurfa squatur huic incre¬ 
ment© vel decremento in Modulum dimidiatum \SM dudto. Ve- 
locitas vero corporis in loco quovis P, erit ad velocitatem qua in 
Circulo, ad eandem diftantiam SP, cum iifdem viribus revolvi pot 
let, ut a/ S Cq -+ S Pq ad SC. Ex conftrudtione patet, hanc Spira- 
'lem tertiam infinitis gyris centrum cingere infra pundtum datum P; 
at fupra idem pundtum vel non undique cinget, fi arcus R B minor 
fuerit quam circumferentia tota RBERi vel toties cinget, quoties 
arcus ille circumferentiam. excedit. 

F Caf. 4. 




C 38) 

€.if. 4 . Reliquis rnanentibus, fint jam T0__ & Sj9_squales. Cen¬ 
tro S & intcrvailo SP defcribatur circulus PXB, & fit arcus PB 
squalis ipfi SC, jaceant autem arcus PB & punftum 0_ ad partes 
diverf'as reft* SP. ExhincTrajedoria dabitur> iumendo in refta S,B 
longitudinem quamvis SO, 
centroque S & intcrvailo 
SD dd'cribendo circuli ar- 
cum DZ aequalem ipfi SC. 

Nam fi ordinc circulari cqn- 
trario ponantur arcus PB & 
pun&o P tk arcus DZ & 
puncto D: erit punftum Z 
ad Trajcftoriam defcribcn- 
dam. Tenipus autem quo 
radius SZ, a centro ad cor¬ 
pus rootum duftus, percurret 
aream quamvis SPZ, erit 
ut differentia radiorum SZ 
& SP: nam area percurfa 
aequatur huic differentiae du- 
ftae in femiffem diftantiae SC. 

Velocitas vero corporis in 
loco quovis P, erit ad ve- 
locitatem qua in Circulo, ad eandem diftantiam SP, cum iifdem viri- 
bus revolvi poffet, ut \/SCq -+ SPq ad SC. Ex conftruftione pa¬ 
ter, hanc Spiralem quartam effe Reciprocam illam, cujus longitudi¬ 
nem fupra dimenfam dedimus. 

Caf. 5 . Reliquis adhuc manentibusj fi^Jam TO minor- quam 
SQ. Centro S & intervallo C^Oq — TOq defcribatur circuit's 
RAE recte SP occurrens in R; deinde fit arcus RA, ad ejuf- 
dem circuli arcum cujus fecans eft SP, ut SCq -+ SRq ad SR; 
ponatur autem arcus ille R A ad eafdem partes reftse SP cum pun- 
fto 0 \ & A erit Apfts ima Trajeftoriy . Exhinc ve ro Trajeftc- 
ria dabitun fumendo SA1 aequalem ipfi \)SCq -+SRq, in reft a SA 
capiendo longitudinem quamvis SI) quae fit major quam SA, du- 
cendo DE quae circulum tangat in E, & jungendo S.E, Nam fi 
ad utrafque partes punfti A ponatur arcus circulars AR, cuius Ion- 
gitudo meofura fit anguli DSE ad Modulum SA/, & in femidaa- 
metris SR capiantur diftantiae SP aequales ipfi SD : erunt punfta 

R ad. 





( 39 ) 

P ad Trajedoriam defcribendam. Tempus autem quo radius SP, 
& centra ad corpus motum dudus, percurret areara quamvis SAP, 
erit ut re da D Ex nam area percurfa $quatur ipfi I)E in Modu- 
lum dimidiatum \SM dudae. Velocitas vero corporis in loco 
quovis P, erit ad velocitatem qua in Circulo, ad eandem difhn- 
tiam SP, cum sifdem viribus revolvi pofTet, ut \/ SCq -+ SPq ad S C. 



Ex conflrudione patet, hanc quintara Spiralem vel nullum habere 
Nodum, vel unicum> vel plures, pro varia proportione red x SM 
ad diametrum circuli EAR\ toties enim Trajedoria fefe decuf- 
fabit, quoties ilia reda diametrum excedit, & Nodi omnes fiti 
erunt ad Apfidis lineam AS. 

Sunt itaque Trajedoriarum quinque Species. Hamm primam 
atque ultimam defcripfit olim Novtonm , per Hyperbola & EilipfeoS 
quadraturam. 

Geometris integrum erit, ex addudis hadenus F.xernpiis de Me- 
thodo noftra judicarej quamquidem, u proba fucrit, ultcfius excokre 
pergent & excolendo latius promovebunr. Pacer utique campus am« 
piimmus in quo vires iiias experiri potcrunt, pradertim fi Logo- 
metric Trigonometnam infuper adjungant, quibus miram quandam 
sffinitatem in fe invicem euntibus intercedere notabam. PIifee qui- 
dejn Principiis baud facile crediderim generaliora dari pofiej cum 

F a tots 
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cota Mathefis vix quicquam in univerfo fuo atnbitu compledafur, 
prater angulorum & rationum Theoriam. Neque fane commodiora 
fperabit,qui animadverterit H (fed ion is facilitatem per amphflimas illas> 
omnibufque luis numeris abfolutas, turn Losarithmorum turn Sinn- 
11m & Tangentium Tabulas, quas anteccfforum noftrorurn laudatif- 
finis folertiA- dcbemus acceptas. Ut vero tanti beneficii uberior 
nobis exfurgat rrucfus, id nunc exponendum rcitat, out bus artibus 
ad iftiulmodi conclufioncs rediluma pervcniatur. In hunc finern 
Theoremata qusdam, turn Logometrica turn Trigonomctrica ad- 
jeciffcm, quae parata ad ufurr, aflervo; ni confultms vifum effet, 
quum abfque nimiis ambagibus ea tradi non poffenr, intada potius 
©raeterire atque aliis denuo invcftiganda rclinqucre. Ccterum iff hoc 
apparatu non femper ell opus; nam in Methodo Fluxionum faepe 
evenit ut ipfae Fluentev, omiffis hujufmodi fubfidiis, ad Logome* 
triam fatis commode revocentur: id quod uno atque altero Exem- 
plo oftendam.. 

Egimus in prxcedentibus de redilineo Gravium defcenfu, per Me-- 
dii refiftentiam continuam retardato, ex Hypothcfi quod ilia refi- 
ftentia efTet in duplicata ratione velocitatis. Ex eadem Hypothcfi 
refiftentiam corporis penduli, in Cycloidc ofcillantis, jam fit propo- 
fitum invenire. Cycloidis itaque in redam explicate fit AC dimi- 
dium, C pundum infimum, B pundum a quo cadere incipit cor- 
pus pendulum, BC, CD arcus defcenfu ejus & fubfeqtiente afcenfu 
-defcripti. Hifce pofitis, exquirenda eft ratio quam habet refiftentia 
corporis in loco quovis E, ad pondus ejus relativum in Medio re- 
fiftente. Exponatur pondus illud per AC\ & vis ab eodem oriunda, 
qua pendulum acceleratur ad E, cxponetur per CF. : qua fi dica* 
catur x, & momentum ejus momentum arcus jam defcripti- 

B E erit —x. Expona* 
uatur vis refiftentis per 

z ; & vis qua pendulum C D G "E B A 

vere acceleratur, erit ut ^ ! 5 1 

exceffus vis prioris fu- 
pra refiftentiam, hoc eft, 

ut x—z. Itaque cum refiftentia fit ut quadratum velocitatis, re 
fiftentiae momentum z erit ut velocitas & velocitatis momentum, 
hoc eft, ut —x Sc x — z, five ut zx — xx. Nam fi tempus in 
particulas atquales dividatur, erit velocitas ut arcus defcripti mo¬ 
mentum —x, & velocitatis momentum ut vis acccleratrix x — z qu® 
momentum illud generat. Quoniam ergo z eft ut zx — xx, fi ca- 
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piattrr quantitas invariabilis a, qua fit idones magnitudinis: erit 
a £ rr z> x — x x. 

Ad hanc aequationem conftruendam, a/fumatur quantitas v quas 
fit variabilis, & fingatur squatio z,—p -*• qx -+ rv y in qua notae p, q, r 
defignent alias novas quantitates invariabiles ; 8c erit i, — qx ~h r v, 
Hifce porro valoribus ipfarum & £ fubftitutis in aequatione pri- 
rna aE—zx — xx, habebitur aq—p i x-+ari>—q — i,xx-+rvx. 
Ut hsc squatio fimplicior evadat, ponatur q — i o> & aq — p — o, 

five q—i, 8c p —a: & fiet — x, ac praeterea z — a x rv, 
Jacentibus pundis D 8c S ad eandem partem pundi C, intelligarur 
CS aequalis ipfi a: 8c erit z*—SE -+ rv, atque CS'S — x. Si: 

valor quantitatis v, dum incidic pundum E in pundum C: 8c quan¬ 
titas xi five CE, asquabitur menfurs rationis quam habet v ad e 
pro Modulo CS, per Propofitionem primam : quam aequalitatcm lie 

defignare foleo, CE—CS Tota ergo Problematis difficultas jam 

revocatur ad binas illas squationes CE — CS J--, atque z—SE -+ rv: 

hae vero deduci non poterunt in ufum, priufquam determinate fu~ 
erint quantitates r 8c CS. Ad hoc efficiendumj due reftant con- 
ditiones nondum adimplete; oportet enim refiftentiam efle nullam, 
atque adeo quantitatem z five SE -t -rv evanefeere, ubi pundum E 
in punda B 8c D incident. 

Sint ergo b 8c d valores ipfius v, dum incidit pundnm E in punda 
B 8c D refpedive : & in his cafibus habebuntur SB -+ rb—o , 

^ jE? 5 d 

SD-+rd— o. Unde r — — j> r — —atque z—SE -±rv-=z 

SE--SB-SESD. Porro erit atque adeo CS }— = 

t> - (l SD d 1 |o>£> 

(Csj-j —CS |i- - cs\~ -CB -4 CD—) BD : unde dabitur pun- 

dum S. 

Componetur itaque Problenia hunc in modum. Producatur BD ver¬ 
sus D ad S, eo ufque, donee B D merit menfura rationis inter SB 8c SD 
ad Modulum CS. Deinde ad arbitrium pofita quantitate c, ita ca= 
piantur quantitates b 8c v, ut eodern Modulo CS, fiat CB menfura- 
rationis quam habet b ad c, fiat quoque CE menfura rationis quam 
habet vs. dc: & erit vis refiftentis in loco E, ad pondus rtlativum 

corporis penduli, ut SE~^ V ^SB, ad CA , 

Hujus 
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•"Hujus Problematis folutio utilitatcm habet in Phyfica non con- 
temnendam: quapropter conftrudionem ejufdem Linearem, ex ea- 
tiem Analyfi dedudam, fubjungere vilum efr, Invento uti i'upra 
pundo S; ad redam £^erigantur perpendicuia DJI, Cc, EK, BF» 
AN, reds SN utcunque per S duds occurrentia in H, t, K, F, N 
Per ptindum c ducatur reda da parallel! reers DA, qus iildera 
perpendiculis occurrat in d, c, e, b, a ; & ad A'ymptoton S A duca- 
tur Logiftica HG IF, qus tranfeat per punch H tc F, fecctque 
perpendicula Cc, EK in G 
& I, ac parallelam da in m ; 
namque his pofitis, erit pon- 
dus relativum corporis pen¬ 
duli, ad vim illam qua pen¬ 
dulum acceleratin’ ad pun- 
dum E in Medio non re¬ 
fiftente, ut aN ad eK; 
erit autem ad vim refiften- 
tiae in loco E, ut aN ad 
KI; atque adeo ad vim qua 
pendulum acceleratur ad 
pundum E in Medio refi- 
ftente, ut aN ad el. Por- 
ro, fi per pundum m duca- 
tar ad redam SMA per- 
pendicularis LmM, qua 
fecet SN in L : erit M lo¬ 
cus ubi refiftentia fit maxi¬ 
ma: atque adeo refiftentia 
ilia maxima, erit ad pon- 
dus relativum penduli, ut 
Lm ad Na, hoc eft., ut 
CM ad CA. 

Ceterum fi ita ducatur 
reda SN, ut abfeindat re¬ 
dam DH qus 'fit dupla ipfius SD, centroque C & intervallo CB 
deferibatur Circulus BOP, qui occurrat perpendiculo KE in O: erit 
penduli in Medio refiftente ofcillantis velocitas in loco E, ad vclo- 
citatem penduli ejufdem ad eundem locum E delati per idem pondus 
relativum in Medio gon refiftente, ut media proportionalis inter 
CS & KI, ad EO. 


K 



Adhaec 
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Adhaec fi jungatur CO y 8i in perpendiculq KE fumatui ER, <JUjet 
fit ad CB ur CB ad mediam proportionalem inter Cc & KZ; con- 
tinuoquc duftu reclae ER in bafim BE generctur area BORE: 
eric tcmpus quoCycloidis arcus BE defcribkur in Medio refiftentc, 
ad tempus quo idem arcus defcriberetur in Medio non refiftente, u: 
area iila BORE, ad Circuli fectorem BOC. Pergo nunc ad alia. 

Denfitatem Ac vis invcnimus ad quamvis altitudinem > ubi vis 
Gravitatis ve! erat unifonnis, vel decrefcebat in receffu a centra 
telly ris in duplicata rations diftantite: libet eandcm exquircre de- 
nuo, ubi gravitatib vcl augetur ve] diminuitur in ratione dat« cu- 
jufvis dignitatis diftantis?. Sit S centrum tellur is, A pundum 
in ejus fuperftcie vel alibi utcunque fitum, 

SAFi reft a a centra ad iummifaterr, Atmo- 
fphaerae produdh : & quatrcnda fit ratio dcn- 
iitatis in loco A, ad denfitatem in loco quo- 
vis F, ex Hypo the fi cuod vis gravitatis in F 
fit ut diftanriat SF dignitas quscunque SF n , 
cujus index eft x. Pro SF fcribatur x r ac de- 
iignent d & v denfitates Aeris ad A 8 cF; & 
cum denfitas fit ubique ut preffiira totius Aeris 
incumbentis, erit denfitatis momentum ut mo¬ 
mentum preffurx, hoc eft, v ut vxx n , atque 

adeo ut aw*. Sit ^C altitudo Atmofphaerx, 

cujus uniformis denfitas eadem eflet ac denfitas 
loci Ay vel fit AC ad altitudinem Hydrargyri 
barometrici in loco A t ut denfitas Hydrargyri 
ad denfitatem Aeris in eodem loco A: & fi 
pundtum F accedere intelligatur ad pundhim A; 
erit altitudo Hydrargyri barometric! in loco A y 
ad altitudinem Hydrargyri baromefrici in loco 
F, ut AC ad FC. Aeris ergo in loco A den¬ 
fitas d> eft ad Aeris in loco / denfitatem v, ut 
AC ad FC: unde confequitur ut fit d-~v 
five •£>, ad d five v, ut AF five x, ad AC, 

Erit iraque, in hoc cafu, AC~-x~~- 

•V o^r* 

Quoniam ergo, ubicunque fumeretur punctual 
Ft erat ~ ut xx": erit porro AC~ ubicunque jumatur pun* 
flum F, 

Jam 
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Jam fi gravitatio fit reciproce ut diftantia * centro * five tie 
vel x'" 1 j erit » = — i, atque inde 

AC~-=zSA~i unde fi FJuentes ftatuantur 

V X 

xquales, roenfura rationis inter denfitates d If 2 c ■ 

& v ad Modulum AC, aequabitur menfurae 
rationis inter diftantias SF & SA ad Modu- 
?um SA. 

Si gravitationis fit alia quasvis Lex: quo- 
viam eft AC~-=-'^~-; fi FJuentes ftatuantur 

v SA” 

xquales, erit —— in — —SA menfura 

rationis inter denfitates d Sc v ad Modu¬ 
lum AC. Itaque fi fumantur in progreffi- 
one Geometrica termini crefcentes S A, SF, 

SFt, SFz, &c: decrefcentes SF, SA, Sfz, 

Sfi, See : menfura rationis inter denfitates 
Aeris in A Sc F ad Modulum AC, erit 
f Afi , fi gravitatio fit reciproce in triplicata 
ratione diftantix; erit Afz, fi gravitatio fit 
reciproce in duplicata ratione diftantise ; erit 
AF, fi gravitatio uniformis ftatuaturj erit 
\AFi, fi gravitatio fit ut diftantia; erit 
%AFx , fi gravitatio fit in duplicata rati¬ 
one diftantix. Et fic proceditur in infini¬ 
tum. 

Denique ut plenius conftet, Syntheticas etiam demonftrationes ex 
•dementis praemiffis levi negotio concinnari pofle ; fufficiet unicum 
infuper addidifle Exemplum , txdet utique plura jam proferre. 
Repetatur itaque divi/io ilia Nautica Meridian® quam fupra 
attigimus, & videamus etiam ab/que ope Curvae cujufpiam Logo- 
metricx, annon fimplicior aliquanto fit futura demonftratio ad mo- 
dum fequentem. Sit PXCO^ Telluris axis, CO femidiameter 
ALquatoris, PAOBQ Meridianus; Sc invenienda fit in planifphxrio 
Nautico magnitudo cujufvis arcus AB. Ad arcus illius terminos 
A Sc B ducantur ab alterutro Polorum P vel j^redtx OA, OB, 
femidiametro CO occurrentes in D Sc E : D;co magnitudinem 
Nauticam arcus AB xqualcm efle menfurx rationis inter EC Sc DC 
ad Modulum OC Nam divifus intelligatur arcus AB in parti- 

culas 
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culas quam minima* RS, & jungantur OR, QJ quae fecent CO 
in T & & demiffo in axem perpendlculo SX quod recta? OR 

occurrat in Z, erit lineola SZ squalis particular RS. Itaque 
magnitudo Nautica nafcentis arcus RS, erit ad Sphaerae femidia- 
metrum OC, ut arcus ille RS five lineola SZ ad SX, hoc eft? 



«t VT ad VC. Unde (per Corol. 2 . Prop, i.) magnitudo ilia 
Nautica aequatur menlura; rationis inter VC & TC ad Modulum 
OC: & fimiles utrobique fummas colligendo, magnitudo Nautica 
totius arcus AS aequabitur menfurae totius rationis inter EC & DC 
ad eundem Modulum OC. 


G 


II. 




